
YCup Stage 7 . 单身  
(UTC+32) 5.20 11:50-12:30

出题人：惠雨辰。

借着 5/20 这个特别的日子，我郑重送上一份心意：

表白永强班——你们是青春里最耀眼的朝阳；

表白曹二——你是我青春中最骄傲的名字；

表白祖国——愿山河锦绣，繁荣昌盛，岁岁长安。

此刻身在考场的你们，是我最想悄悄道一声加油的人。

愿你们心怀热忱，不负青春韶华；潜心向学，立志默默拔尖。

也愿你们在合适的时候遇到良人，携手同行，并肩报效家国。（By 验题人 陈洛炜）

1 约定 2026  

在那个春天，你曾试图用最优的策略去截获那个名为  的序列，以为这样就能留住她的脚步，
让她认为她的春天就是你。

设

数列  定义为

其中  为正整数，且 ，  为实数。

初始的记忆  是任意的，但你可以根据  的取值选择合适的相位 。

试求满足下列条件的最小正整数 ：

对于任意正整数 ，均存在实数 ，使得对任意正整数 ，都有

2 规则  

太阳帅刚刚发布了船模大赛的规则，是一个多项式 。

在这个多项式中，次数  未知，每一个系数  都是非负整数。
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你面前有一台破译机器，它允许你进行若干次询问。每次询问时，你可以输入一个正整数 ，机器会立刻输出  

的值。并且，每一次输入的  都可以根据之前所有询问的结果来决定。

为了保证无论船模大赛的规则（即隐藏的多项式 ）是什么，你都能唯一确定它的所有系数，最少需要预留多少

次询问机会？

如果规则的制定不受规则约束，那和随机杀人无异。

3 曼波  

基米。

已知

当  取得最大值时，求

的值。

4 『氷滅の135小節』  

这里，天界与魔界正进行着一场博弈。

天界的使者带来了  颗代表纯净秩序的蓝球；魔界的领主则拿出了  颗代表混沌意志的红球。他们将这些灵魂

之球全部投入了一个巨大的、被冰灭气息覆盖的罐子中。

每一场对赌中，罐子中每个球被抽出的概率完全相同。抽出一个球后，将该球放回罐中，并按照它的颜色补充新的

球：

1. 若抽中蓝球，则向罐中额外加入  颗蓝球；

2. 若抽中红球，则向罐中额外加入  颗红球。

请计算：第  场对赌中，抽出蓝球的概率是多少？

5 天工开物  

Tips：本故事为虚构，如有雷同纯属巧合。

震惊！某人花 2026 元高价制作高原创船体竟然被 7.99 元制作的预制船击败了！

为了安抚马内打水漂的同学，你制作了一个精美的装置……

圆上有  个点，这  个点等分圆周，即这  个点是一个正  边形的全部顶点。

从这  个点中等概率随机选取三个不同的点 ，并连接成三角形 。

请计算：  是锐角三角形的概率。
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6 互联网重度依赖  

糖糖想要和粉丝玩一个小游戏，但是由于糖糖连 Easy 题都无法完成，所以只好请阿 P 来帮忙了。

平面上有  个点。

现在，你可以在平面上安排这  个点的位置，对于某一种点集布局，你可以构建若干三角形，满足这些三角形互
不重合（特别地，两个三角形仅仅是共边或者共顶点而没有内部的交叉的话，不算重合）且所有顶点都属于这  

个点。

请计算在所有的点集布局的可能下，最大能构建的三角形数量。

7 这期神了  

立体几何神了。立体几何拉了。

已知某圆锥的高度恰好等于底面半径。已知其高度为 。

一个平面斜切该圆锥，得到一个椭圆截面。设该椭圆截面上距离地面最高的点为 ，距离地面最低的点为 。要求 
 都不在底面上。

设圆锥底面圆心为 。若这个截面满足 ，则称它为一个"优美面"。

设所有优美面的椭圆中心距离地面的高度所构成的集合为 。求  中所有整数元素的和。

8 你们 20 号约会可以带上我吗  

我坐在旁边吃，一句话不说。你们约会肯定不好意思吃太多，那不是浪费了吗。我去，我是饭桶，可以不浪费粮

食，保证一言不发。对了，我想吃火锅或烤肉，我说真的。

他们拒绝了你作为电灯泡的申请，所以你开始写题。

已知向量 ，  与  满足：

其中，  与  满足 ，且 。

设所有满足上述条件的实数对为 ：

求
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9 丁字路口的红灯可以闯吗？  

空间里存在四个点  作为一个丁字路口。它满足：

在所有满足上述条件的点  中，三角形  的面积最大可以是多少？

人的自利倾向，会导致标准滑坡。

10 江南造船，劳动实践，耶！  

少耶，多做题。

已知  为  到  的一个排列。

设下式中  的最大值为 ：

设达到最大值的排列个数为 。

 求  的整数部分。

af://n94
af://n101

	YCup Stage 7 . 单身
	约定 2026
	规则
	曼波
	『氷滅の135小節』
	天工开物
	互联网重度依赖
	这期神了
	你们 20 号约会可以带上我吗
	丁字路口的红灯可以闯吗？
	江南造船，劳动实践，耶！


